Lokalni extrémy realnych funkci jedné realné proménné

Postup: Budeme uvazovat funkce, které jsou spojité v kazdém bodé svého defini¢niho oboru.
Zadanou funkci y = f(x) zderivujeme a derivaci upravime na co nejednodussi tvar. Zasadné
pfi apravach preferujeme vytykani a rozkladani na soucin pfed roznasobovanim zavorek!

Také se snazime co nejvice provadét kraceni! Mame-li takto upravenou derivaci y' = f'(z)
(viz. ptiklady nize), uréime stacionarni body (tj. body kde je derivace nulovd) a body, kde
derivace neexistuje. Tyto body, spole¢né s body omezujicimi defini¢éni obor funkce y = f(x)
(jsou-li né&jaké) vyneseme na redlnou osu. Tim se osa rozpadne na nékolik intervali. Z kazdéhof}
intervalu vybereme jednoho reprezentanta a dosadime do vzorce pro derivaci y’ (neni-li funkcel]
na nékterém intervalu definovéna, pfejdeme k dalsimu intervalu). Je-li hodnota takto ziskané
derivace kladna, je kladna i v celém pfislusném intervalu a funkce je na tomto intervalu ros-
touci. Podobné, funkce je klesajici na intervalu, kde je hodnota derivace zaporna. Lokalni ex-
trém potom nastava v bodé, ktery patii do defini¢niho oboru funkce y = f(z) a ve kterém se
meéni charakter monotonosti, nebo v bodé, ktery je krajnim bodem defini¢niho oboru funkce,
patii do defini¢niho oboru a na pfislusnou stranu od tohoto bodu je funkce rostouci nebo kle-

sajici (viz. ptiklad s funkci y = V22 — 22).

V nasledujicich prikladech jsou naznacena feseni tloh na hledani lokalnich extrémt. Je zde
vypoctena derivace, naznaceno schema, ze kterého je ziejmé, kde je funkce rostouci a klesajici

a vyznaceny body v nichz nastava lokalni extrém.

Pozn.: podobna situace plati, zaménime-li f'(x) za f”(x), slova rostouci za konvexni, kle-

sajici za konkavni a lokalni extrém za inflexni bod.
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